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تصادية من ة الاقيم الرفاهلاستخدام نموذج باريتو لتعظ تحليل اقتصادي وقياسي
 نتتينلم نتاجللموارد وتحديد الهيكل الأمثل للإخلال معياري التخصص الأمثل 

 في محافظة صلاح الدين( والقمح الذرة)
 حسن ثامر زنزل السامرائي

 الملخص
المم   Welfare Economicsة الاقتصممادية ق الرفاهممدام نممموذج  باريتممو لتحقيممفي هممذا الدراسممة اسممتخ تتمم

تحديممد  في هممذا البحمم  وتم .الاقتصمماديةنشمم ة لممارسممت  ضعمم  الأو  الخممدما و ع يحصممل علي مما النممرد نتييممة لاسممت لاك  السممل
 س المممالصمميص الممموارد لعنتصممرين هممما العمممل ور هيكممل خو  X2X,1 هممما القمممح والممذرة ننتمماج مممن السمملعتالهيكممل الأمثممل للإ

,LK  وكذلك هيكل توزيع النتاتج ضن المست لكنB,A 1 ممن خملال المنتتيمن,Y2Y , تم الحصمول علمن نقمال التخصمص و
نقمال التمماس وهمي , علمن التمواي 5.55و  5.00، 3.750، 3.333، 2.50 وكانت قيم ما 4Nو N ،2N ،3N مثلالأ

نتمماج ومنتحم  ممكمماا  اإ  S1,S2,S3,S4S,ية( ة الاجتماعيممة والاقتصمماد)منتحنتيمما  الرفاهم ضمن منتحنتيمما  النتماتج المتسمماوي
(1,Q2Q) س الممالالعممل ور  نتماجالتولينما  المثلمن لعنتصمري اإ ن  جتائنتال تثبت, و K,L نتماج عمدل التحويمل الحمدي للإلم
(MRTS) Marginal Rate of Technical Substitution    علمن التمواي, والكميما   وحمدة 10,5كانمت

 Marginal Rate of  MRSحملال الحمديلمعمدل اإ X2X,1 المذرةو ممن المنتتيمن القممح  كشمبا  المسمت لالمثلمن إ

Substitution ( 12.5,33.8فكانمممت)  ممممن المنتتيمممن القممممح  التولينممما  المثلمممن في حمممن ضل مممت علمممن التمممواي ,وحمممدة
 ،25 همي PT(MR transformationproduct  ate ofMarginal R)نتماج لمعمدل تحويمل اإ Y2Y,1ةوالمذر 
منتحنتيمما  ضممن  13، 22البال ممة  Point of Bliss السممعادة تعظمميم لى نق ممةما ضمم يوتم التوصممل  , يضمماعلممن التممواي  10

 نتماج والاسمت لام معماشمرل الكنما ة في اإ ضمذلك محققمة نتماج الممكمن(ة الاجتماعية ومنتح  المنتنعة الأكبر )منتح  اإالرفاه
 .حلال الحدي في الاست لاملحدي باإنتاج يساوي اإالكنا ة الاقتصادية عنتدما اإحلال ا محققة

 المقدمة
, انما يرمير اقتصماديةتعبير عام يشتمل علمن جوانما اقتصمادية وجو  (well-being)ة ن الرفاه مر في حقيقة الأ

و نتييممة لممارسممت  ضعمم  ضعمم  السمملع والخممدما  ,   سممت لاك لاو المنتنعممة المم  يحصممل علي مما النممرد نتييممة شممبا   ي اإوهمم
. م في مان يشم  و نتيية لتناعلم  ممع الأحمداو دون  ,  نتيية  لتعامل  مع ال ير و يرير الاقتصادية,  والاقتصادية  نش ة لأا

 . فراالأ ةرفاهتثل مجمو  تماعية ف ي ة الاج ما الرفاه
تمثممل في نهمما تبأ Bigouولقممد عرف مما ضييممو , العممام وم مما ة بمنحممدج جوانمما الرفاهممة الاقتصممادية هممي  ن الرفاهموم

خممر تشممير النتقممود,  و بمعمم   و يرممير مباشممرة باسممتخدام لعامممة المم  تممرتبق ض ريقممة مباشممرة  ة امممن الرفاهمم جوانمما ذلممك ا ممز 
قتصمممادية فممراد نتييممة لاسمممتخدام م السمملع والخممدما  الاو المنتنعمممة المم  يحصممل علي ممما الأالاقتصممادية ملى اإشممبا    ةالرفاهمم

 scitorskyسكوتنتيسمكي عرفم   مذ ،welfare economic sinceة م اقتصماد الرفاهممما علم . القاضلة للتبمادل بالنتقمود
 بأن  ذلك ا ز  من النتظرية الاقتصادية الذي ي تم ضدراسة السياسا  الاقتصادية وتقييم ا من  خلال تأثيرها علن الرفاهة 

 العراق. -تكريت -جامعة تكريت -كلية الزراعة
 1010 يار/تاريخ تسلم البح : 

 2012 يلول/خ قبول البح : تاري
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جميع ما المزيادة  وللرفاهة الاقتصادية معايير عدة ظ ر  علن  يمدي عديمد ممن الكتماق الاقتصمادين تحماول(, 9الاقتصادية )
ة تلقائيمة. ونشمير في همذا و الم  تحمدو ض ريقمدو نتيية لسياسة ما من السياسما   ة الاقتصادية ال  تحو النتقص في الرفاه 

 : عدد منت ا لىالصدد م
 . Bigouة عنتد ضييو معايير الرفاه1- 

 .paretoة عنتد باريتو ير الرفاهمعاي -2
 .Hicks & Caldorة عنتد هيكس وكالدور معايير الرفاه -3
 . Bergsonة عنتد ضيرجسون معايير الرفاه – 4

خمذ   مذة ومنتظممة. ي ما ض ريقمة مباشمر ول ممن كتما ف نم    مذ ,ةق الروحمي لاقتصماديا  الرفاهمضييمو همو الأ دويع
 (.1ة الاقتصادية )ووضع ضذلك معيارين لتعظيم الرفاه. ة الاقتصاديةللرفاه يو من الدخل القومي مؤشرا  ضي

. ميتمع تزدادة الاقتصادية لللل بقة النقيرة منت  فان الرفاه الدخل القومي مع ثبا  النتصيا النتسبي ول: زيادةالمعيار الأ
كون اجمة,  ما عن ت  نيتعن   ة ي معبرة عن حدوو زيادة في الرفاهل القومولكي تكون هذا الزيادة في الدخ

خرج )وذلك من خلال تش يل موارد  و طاقا  نتاج سلع  الزيادة في منتاج ضع  السلع دون حدوو نقص في م
 . نتاجيةة  علن ملى  نش ادة خصيص الموارد من  نش ة  قل منتاجية معنتيية إ و,  (عاطلة

وفي يرممير صممات ال بقمما   عممادة توزيممع الممدخل في صممات ال بقمما  النقمميرةلى  : ثبمما  الممدخل القممومي , يممؤدي ملثممايالمعيممار ا
 قصممن عنتممد تحقيممق المسمماواةصممل الرفاهممة الاقتصممادية لحممدها الأت مذ ،ة الاقتصممادية للميتمممعالرفاهمم لى زيادةال نتيممة م

 الم لقة في الدخول. 
ية والمست لكة ن المنتتين والمست لكن عن الكميا  المثلن للسلع المنتتماضتعاد كثير من وتتمثل مشكلة البح  

لى نق ة السعادة ال  نتاجية من عدم التوصل مظمة المنتتج من استخدام مواردا اإشبا  المست لك ومعال  قد لا تحقق م
 ,L Kد من العنتصرين خصص الموار وهيكل  1X  ,2Xنتاج من السلعتن في تحديد هيكل اإتجمع ما في نق ة واحدة 

نق ة ة )لهما نحصل علن نق ة تعظيم الرفاهمن خلاو  1Y ,2Yللمنتتين  A, Bوهيكل توزيع النتاتج ضن المست لكن 
 الاقتصادية للميتمع.  ةالرفاهمحققن ضذلك  M (السعادة

ر نممموذج مصمم  لتحليممل باريتممو وذلممك باسممتخدام وفقمما   , الاقتصممادية للميتمممعة تعظمميم الرفاهمموي ممدا البحمم  ملى 
المممذي يصمممرا بالكاممممل إنتممماج المنتتيمممن  ننسممم  ومنتتيمممن ولمممدي ما المممدخلنتممماج مكمممون ممممن فمممردين وسممملعتن وعنتصمممري م

 .واست لاك ما
  ن:وكما ين ض البح  

يا  المتساوي ومنتحنت عظم مع منتحنتيا  النتاتج  المنتنعة الأتاس منتح  ممكاا تحقق نق ة السعادة النتاتجة من -1
 .نق ة واحدةالمست لك في 

  .نقال مثلن   اإنتاج هيالنتقال الواقعة علن منتح  ممكاا كل  -2
 كل النتقال الواقعة علن منتح  النتاتج المتساوي ومنتح  سو  المست لك هي  يضا نقال مثلن.  -3

 ا الدخل.شبا  المستمد من هذ في الدخل متماثلن في مستوج اإشخاص المتماثلنتاثل دالة المنتنعة,  ي  ن الأ -4

 ق البح ائمواد وطر 
كميمما  محممددة وان هنتالممك   K, L س المممالنتمماج فقممق هممما العمممل  ور م عنتصممري ماعتمممد البحمم  علممن اسممتخدا

 X2X,1 ممح والمذرةقلووجمود سملعتن همما ا, ةالمرونة وكلي مما قاضمل للتيزئمة التامم ما قليلن عرض ا لدج المجتمع,  ي  ممنت 
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يعظمممون الرفاهيممة الاقتصممادية  عمل مممضالممذين  B, A هممماوان هنتممام مسممت لكن  ,تمممعباسممتخدام ممموارد المجنتاج ممما يممتم م
 للميتمع .

د منتحم  يجماهمذا الموضمو  الم مم ممن خملال   لى دراسمةرة مدعمت الضمرو فقد   ذائيةمن النتاحية ال همية السلعتنولأ
 مكماا منتحم  مممع  MRSللاسمت لام  حلال الحمديالذي يساوي ميل  معدل اإ لمجتمعمنتح  سوا  ا, و النتاتج المتساوي

ن ملى    يضما   ة عنتمد باريتمو المذي يشميرمعيمار الرفاهموفمق  ,MRTSنتماج شير ميل  لمعدل التحويل الحدي للإالذي ينتاج اإ
ون حمدوو تمدهور قمل دتحسمن وضمع فمرد واحمد علمن الأ  ا عليمذ ت تة الاقتصادية للميتمع مدة الرفاهيؤدي لزيا ما  ت يرا  

ة ولمو تمدهور مسمتوج الرفاهم  ترتما عليم ذاة الاقتصمادية للميتممع  فاهمص الر ما يؤدي لنتق وان ت يرا  , خر ي فرد   ةفي رفاه
مكممن زيادة لم يعممد مممن الم ذاة الاقتصممادية تصممل لحممدها الأقصممن  فاهممة احممد, وان الر ة في رفاهممدون حممدوو زياد لنممرد واحممد

لمعيممار باريتمو باسممتخدام  ة وفقما  ويمكمن توضمميح معيمار الرفاهمم زيممع.عمادة التو ة  خمر مممن  نقماص رفاهممة  حمد دون حممدوو مرفاهم
 الشكل التاي: 

                              B منتنعة                          
 B       F 
                                                            0         C 
                                                                      0 
       0  G 
 
        H               0   D 
 
 

 A منتنعة      
 O A 
 

 وفقا لباريتو في الاست لام معيار الرفاهة :1شكل 
هنتام كمية محددة من السلع متاحة  مام هذين المست لكن, ن وم B, Aين ض هذا المعيار بان هنتام مست لكن 

 ذا ما م. مساوية للصنر Bوتكون منتنعة , OA=  علن كمية السلع المتاحة فان منتنعت  الكلية  Aذا حصل المست لكفإ
 . مساوية للصنر A وتكون منتنعة OBكمية من السلع المتاحة فان منتنعت  الكلية =   علن Bحصل المست لك 

ن تكون  ي منتافع ال  يحصلون علي ا يمكن  للالنتق ة الممثلة  فان B, Aذا توزعت كمية السلع المتاحة ضن وم
نحصل علن ما يسمن  B, F, C, G, D, Aوضتوصيل النتقال  F, C, G, Dمثل  B, A نق ة من النتقال الواقعة ضن

ن  المحل الهنتدسي للنتقال الممثلة لتولينا  المنتنعة المختلنة للمست لكن. ويعرا هذا المنتح  بأمكاا  المنتنعة بمنتح  م
 قصن ما يمكن الحصول علي  من منتنعة نتيية لاست لام المتاح من السلع.ثل  ذي يمال كن للمست ل

ة المجتمع لى زيادة رفاهم ي نق ة ضينت ما   و C لى و م Dلى م Hلى التحرم من يؤدي م فأن  لمعيار باريتو ووفقا  
 . ولكن لاو زيادة رفاهة الاثنتن معا,  خرالنردين دون نقص في رفاهة الآ حدن   ما  ن ي تا علي  زيادة رفاهة اوذلك لأ

ة رفاه في ي تا علي  نقص ولا Bة فاهان  ترتا علي  زيادة ر  ، مذتحسنتنتا من وج ة نظر باريتوF لى م H التحرم منيعتبر 
A (11). 

نق ة لانتقال من ة المست لك بايمكن زيادة رفاه ن  لامثلن, لأ B, Aالواقعة علن المنتح  جميع ا النتقال  عدوت
يرير مثلن, وان كانت  B, Aتبر النتقال الواقعة تحت المنتح  خر, ولذلك تعالآك ة المست لنقاص رفاهلأخرج علية دون م

ال  تعني  pareto optimality of consumption مثلية باريتو للاست لامن استخدام  وم .لنمث  الواقعة علي
نتنعة ممكنتة لأفراد المجتمع والوصول ملى الحد الأمثل في توزيع يق  قصن مشبا  من خلال تحقالوصول للحد الأقصن للإ

يادة مشبا  احد السلع, بحي   ن زيادة مشبا  احد الأفراد ستكون علن حساق انخناض مشبا  فرد  خر, ومذا  مكن ز 
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مثلية باريتو ن هذا من  يتو في الاست لام. يتضح ممثلية بار الآخرين ف ذا يعني مننتا لم نصل ضعد ملى   فيير الأفراد دون التأث
مثلية وقبل الدخول في تحديد   .(5) قصن الممكنمع ملى حدا الأشبا  الكلي لعموم المجتللاست لام تتحقق عنتدما يصل اإ

 تي: يأ امال  تساعد في تس يل عرض ا وك باريتو علن وج  العموم علينتا استعراض ضع  المناهيم
MRS: 

حمملال والممبع   يسمممي  معممدل م The marginal rate of substitutionحمملال ل الحممدي للإالمعممد
ميمل منتحم  السموا  حلال  وهمو لإويسمن  يضا الميل الحدي ل The rate of commodity substitution السلع

صمول المسمت لك ممن سملعة معينتمة للح عنت ما( يمثل عمدد الوحمدا  الم  يتنتمازل للمست لك في كل نق ة من نقاط  )ميل مماس 
 شباع :مستوج م فيواحدة من السلعة الأخرج دون التأثير علن وحدة 
                                                                           xP-             xMU 

MRS   =    ———     =    ——                                                                                
                                                                                           yP                yMU 

MRTS : 
وهممو ميممل منتحمم  النتمماتج  Rate of technical substitution Marginalحمملال النممني معممدل اإ

نتماج الم  تحمل محمل وحمدة لوحمدا  ممن احمد عنتاصمر اإعمن عمدد ا( وهو عبمارة ميل مماس المتساوي في كل نق ة من نقاط  )
 : ويعني رياضيا   ننس  نتاجر  خر مع الاحتناظ بمستوج اإواحدة من عنتص

                                                                                           KMP         K ∂ 
                                                                                           ───  =——   =MRTS    

                                                                                               LMP        ∂L    

MRPT : 
منتح    ي Rate of product transformation Marginal نتاجلإتحويل الحدي لالوهو معدل 

ميل مماس ( وهو يعبر ) وفي كل نق ة من نقاط  Product Transformation و منتح  التحويل نتاج ممكاا  اإ
 كمية يرصول علن وحدة واحدة من السلعة الأخرج ضدون ت ينتاج سلعة ما للحالكمية ال  يجا التضحية بها من معن 

  تي:يأ امكو  ،نتاج ورياضيا  عنتاصر اإ
                                                                                                             yPT∂ 

MRPT  =  ——                                                                                                              
                                                                                                             xPT∂ 

 

MP: 
ويعبر عنت   (وحدة واحدةبمقدار نتاج نتاج نتيية ت ير عنتصر اإل في اإير الحاصيالنتاتج الحدي )وهو مقدار الت  
  تي:يأ امكو  ،رياضيا  

Q                                                                                                                   ∂ 
MP   =   ——                                                                                                                  

L, K                                                                                                                 ∂ 
 (LMCF) كلنة العنتصر الحدية

 .وحدة مضافية من العنتصر اإنتاجي عن تش يلالنتاتجة العنتصر الكلية   في كلنةيروهي عبارة عن الت ي
                                                                                                         LTC∆ 

                                                                                                    = ────         LMCF 

L                                                                                                           ∆       
للمحصولن في ظل وجود دخل  اثنتن والقمح ومست لكن لمنتتين هما الذرةاعتمد البح  ضياا  مق عية 

نتا  وكذلك استخدم , في ظل دخل ما المحدد لريربت ما في الحصول علن الكميا  المريروضة من قبل ما مناضلة جرينتا, و محدد
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ال   نتاجاإمن عنتاصر  علن التولينا  المثلنمنت ما ل رض الحصول  (س المالعمل ور ال) نتاجمن عنتاصر اإ ا  مختلنةكمي
 ن نحصلومن خلالها يمكنتنتا   ,وكذلك الكميا  ال  يست لك ا المست لكن, MRTS سنتحصل علن من خلالها

المنتتين وال  من ل تولينة من  خذ  منتتين لأجل الحصول علن التولينا  المثلن ال  تع ينتا  فض وكذلك,  MRSعلن
نتاج ضن اإ ومن خلال ذلك يمكنتنتا  ن نحصل علن  فضل تولينة ماMRPT  نتاجا يمكنتنتا استخراج معدل تحويل اإخلاله

 والاست لام محققن ضذلك نق ة السعادة العظمن.

 النتتائج والمنتاقشة 
 طار النتظرياإ
 تي:يأ اموك مثلية باريتوفي   التالية تم استخدام الصيغ الرياضية  

وضذلك  X2X,1 وكذلك وجود سلعتن B,Aفرضنتا وجود مست لكن اثنتن هما  لقد ،في جانا الاست لام
شباع  يتحدد بالكمية المست لكة من ومستوج م Aن دالة منتنعة المست لك  ي م: تيكما يأ  ،ن دالة المنتنعة للمست لكنتكو 

 .Bصوص السلعتن وكذلك بخ
 :ن  مذ

Ua = المنتنعة للمست لك A (y,qaxqa( Ua Ua = 

xqa =  المنتنعة للمست لكA  من السلعةX ) y,qbxUb ( qb Ub = 

yaq =  المنتنعة للمست لكA  من السلعةy 
x=   يست لك  وتساوي مجمو  ما ضتةثا (Xن كمية السلعة ) ي م

oq = xbq+  axq 

y =  يست لك  ( ثاضتة وتساوي مجمو  ماY ي  ن كمية السلعة )
oq  = ay+qbyq 

                                                                                                                                     ن :يتمتع بمستوج قنتاعة  ي   Bن المست لك وعلن اف اض م
                                                                                                =  Constant        BU = BU  

( نسمتخدم مضمروق لاكمرانج   ) B( تحت شرل الميزانية وشرل وجود منتنعة )Aومن اجل الحصول علن منتنعة )
λ )( ,Doll,1978  ( , )Debertion,1986 ): وستكون الدالة بالشكل التاي                                                                                          

U
O

A = UA (qAX,qAY)  + λ(U
o
b-(qBX,qBY) = 0                                               

 :نوبما  
QbX = qо

x - qax , qby = qо
y - qay                                                                                    

aوبالتعوي  في دالة 
-

U  ينتتج 

U*a = Ua(qax , qay) +{Ub(q
о

x - qax),(q
о

y - qay ) - λU
о

b}                                            
 خذ الاشتقاقا  ا زئية ومساواتها بالصنر :وبأ

                                                                    bU ∂              aU∂          aU*∂ 
                                                             0 −−−−(1)    =——    λ -   ——        =——  

                                                                                    bxq∂              axq ∂           axq∂ 
 

                                        bU ∂            aU ∂             aU*∂ 
                                                           0 −−(2)  =——— λ- ————   =———— 

                                                                             bxq∂             ayq ∂              ayq∂ 

 ( وتنتظيم الحدود ينتتج : 2) ( علن1وضقسمة المعادلة )
 



 

 ...تحليل اقتصادي وقياسي لاستخدام

 202 

                             bU∂              aU∂  
                                                                                −−−−            −−−−                         

                                                   byq∂                ayq ∂             bxq∂                axq∂                                                        
                                               −−−−−    =    −−−−−     =   −−−−−         =−−−−−       

                                                    xb∂q                  ax∂q                bU∂                  aU∂ 
                                                                                             −−−−               −−−          

                                                                                               byq∂                  ayq   
ayq∂                                                   byq∂ 

 . Bللمست لك   MRS=  يمثل    −−−         ،  Aللمست لك  MRS=  يمثل    −−−
axq∂                                                   bxQ∂ 
 

 لكل المست لكن  MRSمثلية باريتو للاست لام ضتساوي وضذلك تحققت  
                                                                               nMP      y PM      xPM 

MRS =     −−− =   −−−   = −−−−                                                                                    
                                                                                      np         y p          xP 

 تي:  ما  مثلية باريتو للإنتاج فيمكن اشتقاق ا كما يأ
نتاج سلعتن إ ,L Kنتاج ويستخدمان اثنتان من عنتاصر اإ 2و 1ض وجود اثنتن من المنتتين وذلك باف ا

1X ,2X تي:كما يأ  ،فتكون دالة اإنتاج 
                                                                                                                   (L,K)    1= f1q 

                                                                                                                    ( L,K) 2= f 2q 

 ن:  مذ
                                                                     о                                о                       о 

L = L1 + L2 ,    K = K1 + K2, q2 =  q2                                                                         
 تي:يأ امك  ،وضذلك تكون الدالة

                                                              ] 2q-K1 )-L1) , ( K-(L2F( L1,K1 ) + λ [ 1FQ =  
                                                                                                    1L-=L 2=>L 2+L1LL=  

                                                                                             1K-= K2=> K  2+ K 1K = K 
 

                                                                                                         2∂F       1∂FQ      ∂ 
−−−= −−− - λ −−− = 0 −−−−(1)                                                                                   

                                                                                                     2  ∂L        1∂L     1L∂ 
 

                                                                                                   2∂F        1 Q          ∂F∂ 
0−−−− (2)                                                                            =−−−− λ-  −−−     =−−−− 

                                                                                                   2∂K        1∂K        1K∂ 
 ( وتنتظيم الحدود ينتتج: 2( علن معادلة )1وضقسمة معادلة )

                                                                                                                   2∂F       1F∂ 
                                                                                                           −−−      −−− 

                                                                                       2∂K      1K∂       2∂L         1L∂ 
                                                                               −−−− = −−−− =−−−−    =−−−− 

                                                                                       2∂L     1∂L         2∂F           1F∂ 
                                                                                                       −−−−−        −−− 

                                                                                                                 2 ∂K       1K∂ 
مثلية ( للمنتتج الثاي وضذلك تحققت  MRTSيمن هو )للمنتتج الأول وال را الأ (MRTSيسر )ال را الأ

 المنتتين.  ( لكلاMRTSنتاج ضتساوي )للإباريتو 
 عايير التالية : نتاج يمكن استخدام المولتحديد الهيكل الأمثل للإ 



 

 امرائي، ح. و. ز.الس

203 

 نتاج(معيار التخصص الأمثل للموارد )كنا ة اإ
  زيادة منتماج سملعة مما يمكنتم لباريتو الذي ينتص علمن انم  ذلمك الوضمع المذي لا مثل للموارد وفقا  خصص الأن التم 

( 2الشمكل ) مثمل للمموارد باسمتخداموجمرج تحديمد التخصمص الأ ,خمرجة  نتاج من سلعضتحويل الموارد ملي ا دون منقاص اإ
 :تييأ لنتا ماجرا  التحليل الكمي للبياا  المستخدمة وتبن ضعد  
 XK K   وحدا  العمل                             X      2Oالسلعة  

200          300  100     400                            Z 
                      4N    0                                      0      200 
                     4Y     1X 

                        3Y            0   250      250        س المالوحدا  ر 
 ر س المال وحدا 

                        2X         3N                2300               N 
100                                                          Expansion path 

 1N 
400                   N                                                                

            X L YK 
                                     2Y           3X         1Y      4x      

4                                                                                                                   x 
L                                   وحدا  العمل        السلعةY    YL 1O 

1O صل للسلعة = يمثل نق ة الأY (1 ) السلعة ، 
2O صل للسلعة = يمثل نق ة الأX  ( 2) السلعة 

L1K = O2O .كمية العمل المتاحة في المجتمع  = العرض الكلي للعمل= 
K1L = O2= O     ال.س الماحة في المجتمع = العرض الكلي لر س المال المتر  كمية 

Yn =1Y,2Y,3Y,4Y النتاتج المتساوي للسلعة وتثل منتحنتيا  Y . 
Xn  =1X,2X ,3X,4X  وتثل منتحنتيا  النتاتج المتساوي للسلعةX  . 

  Xنتاج ومY نتاج نق ة خصيص امثل للموارد ضن م دلا تع( Zتبن لنتا بان نق ة ) وكذلك
 هذا النتق ة هي نق ة خصيص امثل للموارد. دولكن هل تع Xمن السلعة  X =200 وكمية Yمن السلعة  Y  =200وتم الحصول علن كمية 

 يبن التوازن العام في مجال اإنتاج :2شكل 
 ما  ن تؤدي لزيادة  وذلك لان التحرم منت ا لنتق ة  خرج ,مثل للمواردتعتبر نق ة خصيص   ( لاZن النتق ة )م 

 .(6)ن معا نتاج من المنتتياإ و يؤدي لزيادة اإنتاج من  حدج السلعتن دون نقص اإنتاج من الأخرج 
دون حدوو نقص في   3Y  =300لى م Yلزيادة الكمية المنتتية من السلعة  يؤدي 3N لىم Zفالتحرم من  

لى م Xلى زيادة الكمية المنتتية من السلعة يؤدي م 1Nلى م Zمن  وكذلك التحرم, 2X  =200ال  تبقن عنتد  Xنتاج م
3X  =300 تاج السلعة ندون نقص مY، 2ل ثاضتة عنتد المستوج تض مذ= Y 200 . 

ولكن  ,لكل منت ما 250لى م معا   X ,Yنتاج كل من يؤدي ملى زيادة م 2Nلى النتق ة م Zن التحرم من كما م 
خصيص امثل لان التحرم من نق ة لأخرج وان كان يؤدي لزيادة اإنتاج من  هي نقال 1N ,2N ,3Nتبن لنتا بان النتقال 

نتاج يؤدي لزيادة اإ 1Nلى النتق ة م 3Nخرج, فالتحرم من نق ة لسلعة لأنتاج من االسلعتن فان  يؤدي لنتقص اإ حدج 
 3Y =300      نتاج من السلعة لنتقص اإ ننس  ولكن يؤدي في الوقت 3X =300لى م 2X  =200من Xمن السلعة 

 .2Y =200لى م
 ا  نقاط دتع Y, X تنمنتحنتيا  النتاتج المتساوي للسلعضن  جميع ا ن نقال التماس ومن ثم يمكن القول  

وهو  ion pathsExpan سلوم المست لك سمن بمنتح ي 1O2Oهو للموارد والمنتح  الواصل ضينت ما  تخصص امثلل
 مثلا   Nقيم فالنتق ة  6تثل  سلوم المست لكن كل نق ة علن منتح  يلاحظ  و  RTSيجمع النتقال ال  تتساوج في ا 

والكمية المستخدمة من   4X=400و Xنتاج من السلعة وكمية اإ 1Y  =100و  Yنتاج من السلعة اإتثل كمية 
 yس المال في والكمية المستخدمة من ر  x = K = Kx-Kx   والكمية المستخدمة من العمل في y =Ly العمل في 
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 =Ky  س المال في والكمية المستخدمة من ر y=Ky  = Ly-L مثل عنتد كل نق ة من يص الأصوتبن بان شرل التخ
 نقال التماس هو:

 X (RTSx)ميل منتح  النتاتج المتساوي للسلعة  Y (RTSy= )ميل منتح  النتاتج المتساوي للسلعة 
 و  

في  K,Lحلال النني ضن العنتصرين = معدل اإYنتاج في م K,L( ضن العنتصرين RTS)حلال النني معدل اإ
 . Xنتاج م

K                ∆K                                                                                                   ∆ 
                                                            )1 )−−−−−−−−− x]  −−− [     =y ] −−−−[ 

L                 ∆L                                                                                                         ∆ 
                                                                                      xRTS     =      yRTS 

 ن : مثل للموارد , نن ض  ولتحقيق شرل التخصص الأ
                                                   x:Lx>  K   y: L y−−−−−  When K x> RTSy RTS 

4 : 1   >  2 : 1                                                                                                         

( وذلممك Kس المممال )ر ل وحممدة عمممل واحممدة محممل وحممدا  مممن حمملايمكنت مما   Yالمنتتيممة للسمملعة  ن المنتشمماة ي  
محمل وحمدة واحمدة  K س المماليمكنت ما  ن تحمل وحمدتن ممن ر  Xن المنتشماة المنتتيمة للسملعة دون منقماص منتاج ما , في حمن م

ووج نتاهما   Xخمذا وحمدة ممن العممل ممن السملعةفمإذا   ,ننسم  علن المستوج ممن النتماتج وتستمر في الحصول  Lمن العمل 
منت مما  2حمملال . وبأخممذ همذا الوحممدا  الأرضعمة ومYس الممال في وحمدا  مممن ر  Yا محمملحلالهمعنتممد ذلمك يمكممن م Yللسملعة 

اج ويمكن صميايرة مما سمبق نتال  تستخدم في زيادة اإالمال  سوحدة من ر  ن نوفرننتا يمكن  فإ Xفقق محل وحدة العمل في 
 تي : بالشكل الآ

k                                                                                           ر س المال 
 
 

                                                                   1Z                 2 
                                                                                          

K                                                                          ∆ 
                                                   21          R                    Z 

Y   Isoquant                         L∆ 
 

 L                         0         1              2العمل          

 النتاتج المتساوي منتح   :3شكل 
. ولتحقيق  1Zنتاج عنتد النتق ة = مستوج اإ 2Zنتاج عنتد النتق ة  ن مستوج اإ (3يتبن لنتا من الشكل )

 تي :يأ امكو ذلك يكون 
Y                      ∂Y                                                                                              ∂ 

                                         k.MP ∆K  =  LMPL .∆      ي    −−−−      K ∆  =  −−−− L∆ 
K                                                                                             ∂                       L∂ 

س اإنتاجية الحدية لر  ×س المال  في ر يردية للعمل = كمية الت يالحنتاجية اإ ×ن كمية الت ير في العمل  ي م
 المال. 

                                                                                          L MP                      K∆ 
                                                                  −−−−−−(2) y ]−−−−−−[       =y ]−−−−−−[ 

                                                                                            kMP                      L∆ 
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                                                                                            LMP                      K∆ 
)                                                                3−−−−−−−−( x]−−−−−−[      =x ]−−−−−−[ 

                                                                                             kMP                      L∆ 

 مثل للموارد يصبح : ( نجد  ن شرل التخصيص الأ1في المعادلة ) 2 ,3  للمعادلا  وبالتعوي
                                                                                               LMP                   LMP 

            (Rate of technical Substitution)              = RTS  x]−−−− [         =y ] −−−−[ 

                                                                                                kMP                   kMP 
                                                                                              xRTS     =         yRTS          

ن نسا اإنتاجية الحدية  ي   جميع ا يكون متساوي في الحالا  (RTS) معدل الاستبدال التكنتولوجين  ي  
جية الحدية للعمل في استخدام ما  علن منت  في نتا. فإذا كانت اإ كافة  متساوية في الاستخداما نتاج تكون لعنتاصر اإ

ص الموارد وبحي  يتحقق التخصص يعادة خصاجية الحدية لر س المال فان  من الأفضل ماستخدام  خر مع تساوي اإنت
 ول. للاستخدام الأ  اوارد من الاستخدام الثاي وتوجي مثل للموارد, فيتم سحا مالأ

 نتاجمثل للإالأ معيار تحديد الهيكل
علن منتح   1Oق ة ( فني النتproduction possibility curve) نتاجويسمن بمنتح  ممكاا  اإ

علن  2Oوعنتد النتق ة  Yنتاج السلعة تستخدم  ي كمية في م ولا Xنتاج السلعة مت كل الموارد في ماستخد الممر التوسعي
 , وهذا ماXنتاج في م كمية من الموارد  ةتستخدم  ي ولا , Yنتاج السلعة   اإنتاج تستخدم كل الموارد في ممنتح  ممكاا

ن النتقال م مذ ,Yنتاج ويقل م Xنتاج يزداد م 1Oلى م 2O تجاا منوبالا( 4)كل تثل  هذا النتقال بالش
,N1,N2,N3,N4N   لا يمكن زيادة منتاج سلعة بالتحرم من نق ة  مذ نتاج مثلنهي نقال م نتاجممكاا  اإعلن منتح

 خرج.لأخرج دون منقاص منتاج السلعة الأ
 Yوحدا  من الذرة                                                                                                  

 2O  
                                                                        4N  10 

 
                                                           3N 20 

 
                                                    2N  40  

 
                                                1N G   70 

 
N                                                 110   

         

                  X      1O                وحدا  من القمح

                                                      50  40  30    20        10                                                      
 (( منتح  ممكاا  اإنتاج )المنتنعة الأعظم4شكل )

بالتحرم من X نتاج يمكن زيادة م مذ ،Gوان كانت  النتقال الواقعة داخل هذا المنتحني ليست مثلن مثل نق ة  
G 1 لىمN نتاج دون منقاص مYنتاج , كما يمكن زيادة مY  بالتحرم منG 3لى مN نتاج دون منقاص مX و يمكن زيادة  ,
 . 2Nلى مGبالتحرم من  Y ,Xنتاج كل من م
 ن في هذا النتقال يكونلكل المست لكن  ي م  MRSلممم م , هي نقال متساويةN2,N3,N4N,1وان النتقال   

MRP للمنتتج تتساوج مع MRS تج وكذلك لمنتا فيما يخصتكون نقال خصص امثل للموارد  للمست لكن وضذلك
نتاج عنتد  ي نق ة = معدل التحويل   اإوكذلك يلاحظ من ميل منتح  ممكاا اصة,الخ ت للمست لك هو تعظيم منتنع

 (Marginal rate of Product transformationالحدي )
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Y                                                                                                         ∂ 
MRT  =  −−−−                                                                                                        

X                                                                                                         ∂ 
 

Y                                                                                                        ∆ 
                                                                         −−−         −−−−−(4)       =  y,xMRT 

X                                                                                                        ∆ 
 ∆                                                                                                          Xن : ويلاحظ  
 −−−  =    Y النرص البديلة للسلعة نةتكل= ( X MCy,x (ضدلالة Y  للسلعة (MCy,x) الحدية التكلنة

Y                                                                                                                            ∆ 
 تي :يأ امحدة واحدة كالتكلنة الحدية لو  تحسا مذ ،( Y∆  =1) هو  Y في يرن الت يفإذا فرضنتا  

∆X                                                                                                                                                                      
                                                                   when ∆Y = 1  −−−− =  TCy =  y,xMC 

 

Y                                                                                                ∆ 
 

                                                                (5)       −−−−−−−−−−     ∆X     =   yMC 
 ن: وكما  

                                                            6)       (   −−−−−−−−−−−    ∆Y    =   xMC  
 ( نحصل علن :  4( في معادلة )5) ( ,6معادلة )وضتعوي  

                                                                                                        xMC 
MRT   = −−−−−        −−−−− (7)                                                                             

                                                                                                        yMC 
 
 ن : وكذلك يمكن الاستنتتاج م 

                                                                                    x MC       X      ∆ 
MRT   =   −−−−    =  −−−−−−−         −−−−−−−−−− (8)                                         

                                                                                     yMC        Y     ∆ 
 

 ذا كان ميل الخق الممثل  للنتسبة ضنتاج وهو يتحقق منمثل للإ( هي شرل الهيكل الأ7وتعتبر معادلة )
       xMC 

 −−−−−−−−  =MRT      عنتد النتقال  (4)وكما موضح بالشكلN ,1N ,2N ,3N ,4N. 
    y MC 

 ن : فإذا فرضنتا م
                                                            y.∆yMC                x MC              Y   ∆ 

> −−−−−−−         :.−−−−−−−−> 1                                                    −−−−−−−− 
                        .∆x                                     xMC                 yX                MC∆ 

 
نتماج مما قيمتم  وحمدة نقديمة ممن يكلم   كثمر ممما يكلم  مY قيمت  وحدة نقدية ممن السملعة  ما يعني من منتاج وهذا

ن حم  يتحقمق التموازن بافم اض م xMCفسميزداد  Xنتماج وزيادة م yMCفيقمل  Yنتماج ولمذلك يتعمن تقليمل م  Xالسلعة 
نتماج الموضمح بالشمكل التماي قمد تم اشمتقاق  ممن منتحم  ضينتمت النتتمائج بأن منتحم  ممكماا  اإية متزايمدة . كمما التكلنة الحد

 . الذي تم استنتتاج  ساضقا   الممر التوسعي
  (كنا ة الاست لاممثل  للنتاتج )التوزيع الأمعيار 

يمكن في  زيادة  ن  ذلك الوضع الذي لااد المجتمع من وج ة نظر باريتو بأفر  مثل للنتاتج ضن يعرا التوزيع الأ
 (.5خلال شكل ) من خر. ويمكن توضيح ذلكة فرد  لتوزيع دون منقاص رفاهبإعادة ا فرادة احد الأرفاه
 
 



 

 امرائي، ح. و. ز.الس

207 

 Yوحدا  السلعة  

 2Q   اإنتاج )المنتنعة(منتح  ممكاا

 منتح  سلوم المست لك
NB                                                                Y 

               N4                     A4 
 400 B1 A2    

 100         A3 
 300  B2       

 N3    
                          200 

 N2 
   250      B3  

250                                                                        N1  A1 
      200                   B4  

                      300 100          N       
     X     400 Nوحدا  السلعة       

 1Q X        
NA                                                                                          

 ان: مذ
X )السممملعة المنتتيمممة )القممممح = ،Y (= السممملعة المنتتيمممة )المممذرة ،,N1,N2,N3,N4Nنقمممال توزيمممع مثلمممن = ،,A1,A2,A3,A4A =

  B= منتحنتيا  سوا  المست لك A ،,B1,B2,B3,B4Bا  سوا  المست لك منتحنتي
 التوزيع الأمثل للنتاتج ضن  فراد المجتمع من وج ة نظر باريتو :5شكل 

والمممراد  Xمممن السمملعة هممي الكميممة المنتتيممة  NX مذ ،نتمماج مثلممن في المجتمممعتثممل نق ممة م NBن النتق ممة افمم ض م
 B, A ما علمن المسمت لكن الممراد توزيع Yهمي الكميمة المنتتيمة ممن السملعة  NY نكمما    ،B,Aتوزيع ما علمن المسمت لكن 

ضممن المسممت لكن  Y,Xمثممل للنتمماتج الكلممي مممن السمملعتن نق ممة توزيممع   Rنق ممة التوزيممع  دف ممل تعمم Rضنتق ممة التوزيممع  ونبممد 
B,A شممبا  المسممت لكزيادة م : لا وذلممك إمكممانا ممواق A  بالتحممرم مممن نق ممةR 3لى النتق ممة مN شممبا  دون منقمماص م

 = 2Bثاضتما عنتمد  Bشمبا  ويبقمن مسمتوج م 3A = 300 لىم 2A = 200ممن  Aشمبا  المسمت لك يزداد م مذ ،Bالمست لك 
 ضممافة باإ .Aشمبا  المسممت لك دون منقمماص م 1Nلى م R حمرم مممن النتق مةبالت Bشمبا  المسممت لك , كمما ويمكممن زيادة م200

مما عمن نقمال التمماس   2Nلى النتق مة م Rبالتحرم من النتق ة  ,A Bلمست لكن شبا  كل من املى ان   يمكن زيادة مستوج م
,N1,N2,N3,N4N  ,ان  يمنتقص ممن مسمتوج  لاوان كان يزيد من مستوج مشبا  احد المست لكن مفكل ا نقال توزيع امثل

التوزيممع  شممرل نيلاحممظ م. و BNAN سمممن المنتحمم  الواصممل ضينت ممما بمنتحمم  سمملوم المسممت لكخممر. ويمشممبا  المسممت لك الآ
 ل في : الأمثل عنتد كل نق ة تاس يتمث

 B= ميل منتح  السوا  للمست لك  Aميل منتح  السوا  للمست لك 
حلال الحدي ضن ( = معدل اإMRSa)A للمست لك Y, X حلال الحدي ضن السلعتن معدل اإان  ي 
 B (bMRS.)للمست لك  Y,Xالسلعتن 

                                                                                            aMRS    =   bMRS 
 

∆Y                                                                                                                   Y∆ 
                                                                                 −−−−−−−−−−−(9) A }−−−− }         = B {−−−−−} 

X                                                                                           ∆X                         ∆  
شبا  الكلي علن منتح  مستوج اإي ير من لا 2kلى النتق ة م 1kن التحرم من النتق ة (  6ويلاحظ من شكل )

 , ولعل هذا يقتضي تحقق الشرل التاي: السوا 
 Yالمنتنعة الحدية للوحدة من   × Y النتقص في كمية =  X المنتنعة الحدية للوحدة من  Xالزيادة في كمية 

X−−−−−−−−−−(10)                                                ∆  × xMU      =Y∆   ×yMU 
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 ( هو: 9( تصبح المعادلة )9في معادلة ) (10وضتعوي  معادلة )
                                                                                      xMU                   x MU 

                                                                                            −−−−−(11) B (−−−−−)       =  ِA(−−−−−−) 
                                                                                       yMU                    yMU 

ن تتساوج نسا المنتافع الحدية ال  يستمدها مثل لاست لام السلع هو  ن شرل التوزيع الأولعل هذا يعني  
 ست لكون من است لام السلع المختلنة .الم

 Yوحدا  السلعة                                                                                        

 
 

                                                          1K 
 

Y                                                                        ∆ 
                                             2K 

Indifference Curve 
X                                                            ∆ 

 
       Xوحدا  السلعة            

 منتح  سوا  المست لك :6 شكل
 

 نتاج والاست لام معامعيار كنا ة اإ
مختل  ك ست للما سلوم( يوجد هنتام منتح  5نتاج بالشكل )ن لكل نق ة علن منتح  ممكاا  اإيلاحظ  

 .(7من الشكل ) مكاا  منتنعة مختل , ويمكن توضيح ذلكوبالتاي يوجد هنتام منتح  م
 Yوحدا  السلعة                                                                                            

 منتح  ممكاا  المنتنعة
 2OB     2O    نتاج مثلنمنق ة  

                                                         
 4N                                        2)) سلوم المست لكمنتح     

    
  3R            3N                                     ة المنتتجنق ة رفاه

 1OB 2Y     نتاج مثلنمنق ة  

           
 4L 2N 

  (1)سلوم المست لك منتح  
 1N 

 3L  
 2L  

 1L 
 X                                                                     2OAوحدا  السلعة   

                                 1O      3X                             1AO    O 
 منتحنتيا  سلوم المست لك وممكاا  المنتنعة :7شكل 

 

وعلممن  مممن نقممق ممكمماا  اإنتمماج نتمماجالممممر التوسممعي  للاسممت لام لكممل نق ممة م د منتحمم يتبممن مممن الشممكل وجممو 
للممممرا  التوسممعية   وجممد هنتممام عممدد يرممير محممدد مممن منتحنتيمماين يمكممن   مذ ،وهكممذا 1OB ,2OB سممبيل المثممال النتقممال

مكمماا  م شممكل منتحنتيمما  الممممرا  التوسممعية السمماضقة علممن نتمماج. ويمكممن تصمموير منتحنتيمما لاسممت لام مقاضممل كممل نقممال اإل
 المشمتقة ممن منتحنتيما  سملوم المسمت لكن المختلنمة الم  مكماا  المنتنعمةمالذي يوضمح منتحنتيما   (8)منتنعة كما في الشكل 
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 مممن السمملع( نتمماج السمملع )تولينمما  مختلمم في ظممل مسممتويا  مختلنممة إ 3K ,3Rهممي  تم تحديممد نقممال تمموازن متعممددة عنتممدها
نتممماج ضمممن لمنتنعمممة والمممذي يمثمممل توزيمممع درجمممة اإمكممماا  ابأن منتحممم  م ن المسمممت لكن, علمممما  ممممن تمممواز  ومسمممتويا  متعمممددة

 .(8) كما موضح في الشكل  المست لكن
 Bمنتنعة المست لك                                                                                                  

 
 MB 

 
                                                                        3K 2OB 

 منتح  ممكاا  المنتنعة الأكبر
   1OB 

 
                                                   3R 

 
 
 

   المنتنعة المشتقةمكاامنتحنتيا  م
        Aمنتنعة المست لك 

                       MA              2AO      oa              1O                   OA 
 

 تقةة المشمنتحنتيا  ممكاا  المنتنعة الأكبر ومنتحنتيا  ممكاا  المنتنع :8 شكل
 

مكاا  المنتنعة من منتح  مويلاحظ  .BMAM كبرالأ  المنتنعة مكاان منتح  م( نلاحظ م8من الشكل )
MA1OB   سلوم المست لكيقاضل منتح O1,AO1B  المنتنعة مكااومنتح  م, (7بالشكل ) كماو  O2O, A2B 

 يمس كل واحد ا المنتحنتيا  الذيذلهل يرلاا لمنتح  الذي يمثارسمنتا  ماوعنتد O2O,A2B لوم المست لكسيقاضل منتح  
 BMAM  (Grand utility كبر والمتمثل المنتح   المنتنعة الأصل علن منتح  ممكاانحواحدة منت ا في نق ة 

possibility frontier   .) 
ويمكن  ن نتوصل كبر,   المنتنعة الأثل ضنتق ة واحدة علن منتح  ممكاا  منتنعة اص ر يممكاامن كل منتح  مو 

وهو قانون  فيما يخص المست لكنللسلعتن  MRS حلال الحدي= معدل اإMRPT عدل التحويل الحديم من لىم
 (:10بالشكل )M والذي يتحقق عنتد النتق ة  نتاج والاست لام معا عنتد باريتو,شرل الكنا ة في اإ

                                                                                                   −−−−−−−−(12)  B    =MRSA=MRS xSRT  
 تي: يأ ام( ك12تصبح المعادلة ) 10  ,8بالتعوي  بالمعادلتن 

                                                                                   xMu                  xMU         x MC 
                                                                   −−−−−−−−−(13)  B(−−−−−−)     =  A(−−−−−)   =−−−−−     

                                                                                 yMU                 y  MU          y MC 
 .  معا   نتاج والاست لامشرل كنا ة اإ تحقق ن ي م

 .13وكما هو في المعادلة افع الحدية علن مستوج المجتمع ن تتنتاسا التكالي  الحدية مع المنتهو  و 
 : تييأ اموك 14التكالي  الحدية اكبر من المنتافع الحدية وكما في المعادلة ذا كانت ولكن م
                                                                                                xMU         xMC                                                                    

<   −−−−−−  −−−−− (14 )                                                                                 −−−− 
                                                                                                    yMU        yMC     
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 من المنتافع الحدية >التكالي  الحدية
عادة يجا   ولذلكY كثر وتع ي منتنعة اقل بالمقارنة مع السلعة تكل    Xن السلعة فان هذا يعني  
 . Xنتاج ونقلل من مY نتاج التخصيص بحي  نزيد من م

 Point of Blissة  ة السعادة ال  تعظم الرفاهنق تحديد

نتمممماج الممممذي تتحقمممق عليمممم  شممممرول كنمممما ة اإ كممممبر  المنتنعممممة الأمكمممااهممممو منتحمممم  م MAو MBن وتبمممن لنتمممما  
 3Rة الاجتماعيمة , فمان النتق مة حنتيما  دالمة الرفاهمهمي منت 1CI 2,CI 3,CI( وان 8والاسمت لام عنتمد باريتمو بالشمكل )

 ة ممكن . علن مستوج رفاه  المنتنعة الأكبر مع  مكااتاس منتح  م نق ة وهية اهتثل نق ة تعظيم الرف
لمن المسمتوج ع B, في حن يحصل المسمت لك OAعلن مستوج منتنعة =  Aهذا النتق ة يحصل المست لك  وعنتد

OB  ( 7ضل ما بالشمكل )نتماج الم  تقانبح  عمن نق مة اإ (9ة المجتمع بالشكل )المنتنعة ال  تعظم رفاه. وضتحديد مستويا
نتماج ذن نق مة اإ(  7بالشمكل ) 3R (1975 Norton,etal,) ( يقاضل ما النتق مة9) بالشمكل R3ن النتق مة مذا اف ضمنتا م
وبالبحم  عمن النتق مة  OX2OY,3الكميما  المنتتيمة ممن السملعتن همي  مذة المنتمتج الم  تثمل نق مة رفاهم O1Bالمثلن همي 

مثمل للمموارد المذي لتخصميص الأال  منت ا يمكن تحديمد ا 1Nنها النتق ة ( نجد  4ل )نتاج هذا بالشكاضل مستويا  اإال  تق
 ة المجتمع ككل. يعظم رفاه

 Aمنتنعة                                                                                                      

ZA               G                                                                                     
 كبرمنتح  ممكاا  المنتنعة الأ

 الاجتماعيةة نق ة تعظيم الرفاه    
                                                  3R 

A                                                                                                       
                                       3IC 

 
 ة الاجتماعيةمنتحنتيا  الرفاه

                                               2IC                   d 
                                                 1IC 

 Bمنتنعة                

O                                  B                   ZB                                         
 تحديد نق ة تعظيم الرفاهة الاقتصادية والاجتماعية :9شكل 

 

 ست لام في سوق المنتافسة التامةنتاج والاالكنا ة في اإ
يضما عنتمدما الكلنمة الحديمة تسماوي نتافسمة التاممة يتحقمق  اة في ظمل الممنتشم بخصموص كملنتماج إن تموازن ايلاحظ  

    .السعر
MCX = PX          OR              MCY = PY                                                                                                                    

 Y= PYMC ------1)5(           فان الشرل الساضق يصبح  ,X  Yن اتن مختلنافعنتد اخذ منتشاتن تنتتيان سلعت  
                                                                                                           )6(1-------X=PXMC 

لكممل  (16) عادلممةصمموص المبخوكممذلك Y تتحقممق لكممل المنتشمما  المم  تنتممتج السمملعة  15ن المعادلممة وهممذا يعممني م
 تي:ما يأنحصل علن قانون منتنعة المست لك وك , ومن ذلك Xالمنتشاة ال  تنتتج السلعة 

                                                                                                         XP            XMU 
-------     =  ---------   ……..(17)                                                                                  

                                                                                                         YP            YMU 

 وبالتاي نحصل علن: 
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 لميزانيةميل منتح  السوا  =  ميل خق ا
 ي  

 النتسبة ضن السعرين حلال الحدي =معدل اإ
 ي :  

                                                                                                                 XP            Y ∆ 
------ -  =  --------                                                                                                               

                                                                                                                 YP            X ∆ 
 ومنت  تستنتج : 
                                                                                                                    ∆Y     Y MC 

------  = --- =  MRS……....(18 )                                                                                     
                                                                                                                    ∆X      XMC 

 

 (MRSحلال الحدي في الاست لام )= معدل اإ (MRTSنتاج ) ي معدل التحويل الحدي في اإ
 .(10في الشكل ) Mنتاج والاست لام معا عنتد باريتو الذي يتحقق عنتد النتق ة وهذا هو شرل الكنا ة في اإ

 Y,B,K رزال وحدا                                                                                                           

production possibility of utility curve                        N                           
                            المنتتج منتح  منتنعة ممكاا                           

M                                                                                 
                              T         PRM=SRT MRS =                                           ,B1Y,K 

       نق ة التخصص الأمثل                                             
                  ة الاجتماعية والاقتصاديةمنتح  الرفاه         

Indifference curve                        
Isoquant  Curve                           

Iso revenue line &Budget line 
        X,,F A     F    1XA,L,           O القمح وحدا                                          

 : كنا ة اإنتاج والاست لام معا 10شكل 
 

F ,1*) ولاستخراج الكميا  المثلن لسلوم المنتتج والمست لك      
*Y) ولحصول عملية التوازن عنتد النتق ةM   فلاضد من

حلال معدل اإ ,  ي(7ثبات  في التحليل الاقتصادي )هذا ما سيتم مودالة اإنتاج ودالة العائد و من دالة المنتنعة  حسابها
 نتاج يساوي المعدل الحدي للاستبدال في الاست لام.في اإالحدي للاستبدال ضن المحصولن 

نتاج منتح  النتاتج المتساوي ومنتح  اإضن  ننس ا في نق ة التماس ن خق الدخل المتساوي يكون ماسا   ي  
 الاقتصادية تتحقق عنتدما تتحقق العلاقة التالية: ان الكنا ةالممكن وضذلك ف

 ميل منتح  السوا  = ميل خق الميزانية
                                                                                                           XP            XMU 

-------     =  ---------                                                                                                        
                                                                                                            YP            YMU 

 النتسبة ضن السعرين حلال الحدي =اإمعدل 
                                                                                                                 w          LMP 

                                                                                                       ───  =──── 
                                                                                                                  r          KMP 

  ي  
 معدل اإحلال الحدي في الاست لام. معدل التحويل الحدي في اإنتاج =
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في  ي سيتم مثبات  كميا  والذ Mوهو شرل الكنا ة في اإنتاج والاست لام معا والذي يتحقق عنتد النتق ة 
 التحليل الاقتصادي.

 التحليل الاقتصادي
 Grand utility)   المنتنعة الأكبرجتماعية علن منتح  ممكااة الاالرفاه ولتحقيق نق ة تعظيم

possibility forenter) ل نق ة علن المنتح  ( الذي حققنتا من خلال   فض9) شكلللي  باالذي تم التوصل م
, ولتحقيق كل ذلك لاضد nt BlissiPo ة الاجتماعية )نق ة السعادة(مثلت نق ة تعظيم الرفاهو  (3R( ة بالنتق والمتمثلة
 ثبا  البياي والرياضي وعلن النتحو التاي:من اإ

 نتاج إنتاج الممكن من تواضع دالة ااق منتح  اإفلا ضد من اشتق والقمح  الذرةنتتين المل مستوج من فض لتحقيق 
Deriving production possibility curves from production function: 

 تي:يأ اموك
وان  نتاج من عوامل اإ نتاجية الممكنتة باستخدام مجموعة محددة  اإاالتوليننتاج الممكن منتحنتيا  اإتوضح 

ولتوضيح كينية  نتاجي ,تاج باستخدام ننس كمية العامل اإنتثل توافقا من اإنتاج كل نق ة علن منتح  ممكاا  اإ
 تي:نتاج من خلال الآاشتقاق منتحنتيا  اإنتاج الممكن من دوال اإ

نتاج كعامل منتاجي إ  (X)نتاجي وباستخدام العامل اإ Y2(Y,1 نتاج )لال البياا  التالية لتاضعن للإمن خ
(1,Y2Y) نتاج المختلنة باستخدام العامل وا دول التاي يوضح تولينا  اإX).) 
 

 نتاجيبن كينية اشتقاق منتحنتيا  اإنتاج الممكنتة من دوال اإ :1جدول 
Y2,XMP 2Y X Y1,XMP 1Y X 

- 0 0 - 0 0 
12 12 1 7 7 1 
10 22 2 6 13 2 
8 30 3 5 18 3 
6 36 4 4 22 4 
4 40 5 3 25 5 
2 42 6 2 27 6 
1 43 7 1 28 7 
1- 42 8 1- 27 8 
2- 40 9 2- 25 9 

 .د علن ضياا  العينتةاعتملال الباح  باحسبت من قب المصدر:
 

تم استخراج النتاتج  مذ ،) Y 2Y,1)نتاج منتتين هما يؤثر في م Xعنتصر مت ير واحد هو عن وجود  ا دول  ننا  يبن        
ص  خذ  بالتنتاقلنتاتج الحدي ثم يبد  ضقيم موجبة ل Y1,XMP بأن بنوت 2Y والمرة الثانية للمنتتج 1Yالحدي مرة للمنتتج 

فيما مر وكذلك الأ نتاج في المرحلة الثانية )الرشيدة(دلل  ن اإعنتد الوحدة الثامنتة والتاسعة وهذا ي صبحت سالبةح   
الأمر ثم  خذ  بالتنتاقص ح   صبحت  ي في بادهي الأخرج كانت قيم النتاتج الحدي موجبة   ، مذ2Y ممض  Xعلاقةيخص ال

وهذا يتنق مع المنت ق  ننس   تتي ان بالاتجااتدل من هذا بأن الظاهرتناسعة, ونسسالبة عنتد الوحدة الثامنتة والت
 الاقتصادي.

ومذا استخدمت الوحدا  الأرضعة  X ( وحدة من العامل اإنتاجي(X= 4يتبن لنتا عنتدما نأخذ  (2)من جدول 
  مختلنة كما هو وضن المستوين يمكن  ن نحصل علن تولينا 2Yوحدة من  36فقق ويمكن  ن نحصل علن  1Yإنتاج 

 2Yإنتاج  Xوثلاو وحدا  من العامل 1Yإنتاج Xموضح في ا دول في  علاا, فمثلا مذا  ضنت وحدة من العامل 
( و ن 11. وعنتد تثيل ا دول ضيانيا  نحصل علن الشكل ) 2Yوحدة من  30و1Yوحدا  من  7فإننتا نحصل علن 

وحدا  من  4باستخدام  Y2Y,1لينا  جميع ا الممكنتة من منتاج الذي يوضح التو  Bمنتح  اإنتاج الممكن في الشكل 
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والذي  Y2Y,1( علن ان  منتح  خ يق  واحد من P.P.C)العامل اإنتاجي, يجا  ن ينتظر ملى منتح  اإنتاج الممكن 
 .(7) سيتم منتاج 

 

 نتاجعاملي اإلمستخدم في منتاج عامل اإنتاجي اتخدام كميا  مختلنة من النتاج الممكن عنتد اسيبن منتح  اإ :2 جدول
Production possibility curve for x =7 Production possibility curve For x= 4 

1Y 2Y 1Y 2Y 
0 43 0 36 
7 42 7 30 

13 40 13 22 
18 36 18 12 
22 30 22 0 
25 22 ─ ─ 
27 12 ─ ─ 
28 0 ─ ─ 

 اا  العينتة.المصدر: حسبت من قبل الباح  بالاعتماد علن ضي
 

                                                         2Y                                               1Y 
 

TP                                             TP                   
 
 
 
 

X                                                        X          
 

 يبن دوال اإنتاج ومنتحنتيا  اإنتاج الممكن :A-11 شكل
ن سيستخدمان في اشتقاق االلذ Y2Y,1 بالمنتتين X نتاجدوال اإنتاج لعلاقة عنتصر اإ Aيبن الشكل     

ن استخدام ا ال  يمك Y2Y,1كبر( الذي يع ينتا كل التولينا  المثلن من منتح  ممكاا  اإنتاج )منتح  المنتنعة الأ
في الشكل  Mوكما مبينتة في نق ة ما جا  بها باريتو وك نتاج والاست لام معا  ضن اإ للحصول علن نق ة السعادة العظمن

(10.)                                       

                                                                                   2Y 
  Production possibility curve for x=7      

Unites                                                               (7,30)      0            40 
  

                                              (13,22    )       0                               30  
 

Production possibility curve for x= 4 unites                                20                                                            
   

                                     (12,18)  0                                                 10 
        1Y 

 
 
 

     1Y                    (22,0)     0                         0 
 40 30    20           10 

 .بالاعتماد علن النتتائج المتحققة من قبل الباح  المصدر: حسا
 يبن دوال اإنتاج ومنتحنتيا  اإنتاج الممكن :B -11شكل 

 



 

 ...تحليل اقتصادي وقياسي لاستخدام

 214 

 
Production possibility curve for 4,7 unities of x  

For 7 unites of x 
2Y 

 (0,43) 
                                                                                             2or yction fnproduction fu 
for 4 unities x 40 

       (13,22)                        0 
Stage 1 20 stage 2     

 (0,22) 10 
     

1Y 30 20 10 0 2 4 6 8 2Y ForX  
 

                   2 
 Stage 4  4     stage 3 

 6  
 
 
 

             1yProduction function for  8  
  1yX For   

 

 (7)الاعتماد علن المصدر و  بالاعتماد علن النتتائج المتحققةحسبت من قبل الباح  و  المصدر:
 نتاج ومنتحنتيا  اإنتاج الممكناإيبن دوال  :C-11 شكل

 

وعنتد استخدام X=4  يمةقنتاج والتولينا  المثلن الواقعة علية عنتدما تكون   اإمنتح  ممكاا Bيبن الشكل 
كلما نتاج متعددة  صل علن منتح  ممكاا  منتاج  علن, وهذا يدلل باإمكان الحصول منتحنتيا  منح  Xوحدة من 7

 نتاج  اإالمنتتين وعلاقت ما بمنتح  ممكاال من نتاج لكيبن لنتا دوال اإC ما الشكل   ,Xالمستخدمة من  زاد  القيم
والمنتتين  X نتاج ضيانيا باستخدام المورد المستخدم  اإنتاج من دوال اإشتقاق منتح  ممكااا كينية ا, مبرهنت

 .Y2Y,1المستخدمن 
 و في  ير في التكنتولوجيايي ت و  اإنتاج, فيمل ال  تؤثر لنتا بان منتح  اإنتاج الممكن يتأثر بالعواتبن وكذلك 

 P.P.Cد ير موقع , ويعيت نتاج الممكن من خلال واضع اإنتاج وبالتاي يتأثر منتح  اإة يؤثر في تتنتاجية العوامل الثاضم
نتاجي دود العامل اإولكن ضمن ح ننس  الوقت نتاج فيطريقة منتاسبة لمقارنة تاضعن للإ لمنتح  اإنتاج الممكن  فض

( 11) كما في الشكل  خر,اج ممكن  نتنتتج لدينتا منتح  منتاجي يالكمية المتوفرة من العامل اإ , وفي حالة زيادةالمتوفر
نتاج الممكن عنتد  توضيح اشتقاق منتح  منتحنتيا  اإتمC وفي الشكل  X وحدا  من العامل 7عنتد استخدام  وتبن

 .1X  (7)العامل  وحدا  من 7وحدا  و 4استخدام 
ال  تع ينتا  فضل نق ة علن منتح  ممكاا  اإنتاج  Y2Y,1لى الكميا  المثلن من لاضد من التوصل موهنتا 

ال   (Point of Bliss) السعادةللمنتتين ال  يتحقق عنتدها نق ة ل كمية مزج و فض ل عائدوال  يتحقق عنتدها  فض
 تي:يأ امويتم ذلك ك مكانيا  المنتنعةمع منتحنتيا  مة الاجتماعية اهيا  الرفضتماس منتحنت ة الاجتماعيةتعظم نق ة الرفاه

                                                                                             )  2Y, 1Y= F ( QMAX    
                                                    =0       2Y5-1Y2-100              2Y5- 1YS.t    100 =2 

 ن:  مذ
Y1ك م( ةال  تحقق الرفاه القمح = كمية ( ،Y2ة ال  تحقق الرفاه ذرة= كمية ال)ل  = دخل المست لك ) 100، )ك م

 ل  دينتار() ك م   5زنة   = سعر وحدة من الذرة 5، ل  دينتار() ك م   10زنة من القمح  = سعر وحدة 2، دينتار(
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λنجيا= لاجرا 
 تي:وكالآ Doll, 1978))جل حل هذا المعادلة فلا ضد من استخدام لاكرانجيا ولأ

                                                                                  )  2Y5-1Y2-+λ(1002Y1Y = Z.L 

 تي:يأ ام( وكQ1Q,2) الخاصة ضمن نشتق المعادلة وهنتا لاضد  
     ∂L.Z                                                           Y2             

                                                          ── =λ:.  ( 1)                       2λ =0  - 2Y=   ─── 
                                                          2                                                                  1Y∂ 

                                                           1Y                                                            L.Z  ∂ 
                                                      ───   =λ  :.    (2(  --------5λ = 0    - 1Y   =─── 

                                                       5                                                                 2 Y∂ 
L.Z                                                                                                                             ∂ 

                                                            (3 )------ 0   =2Y5 -  1Y2- 100 =   ─── 
                                                                                                                         λ∂ 

  ن :بما  
                                                                                                         1Y                 2Y 

                                                              λ    =λ                  λ  = ──        ,λ  =──  .: 
                5                  2 

                                                         2                                                  2Y        1Y 
                                  (4)   ----- 1Y  ─  = 2Y                                    ──  =   ── 

                                                      5                                            2         5 
 ( نحصل علن:3( في معادلة رقم )4وضتعوي  معادلة )

                                                                             2 
                                                                               = 0         1Y── 5- 1Y2- 100  

               5 
           100 

 1Y                                 0 = 1Y 4- 100 = ─── = 25 ----( 5)         وحدة من القمح 
                                                    4 

 تي:ما يأوك Y2نحصل علن قيمة  ( 4في معادلة ) (5وضتعوي  معادلة )
                                                                                                                 2 

                                                                                                   = ── (25) = 10    2Y 
 5                                                            وحدة من الذرة    

ان عظمالم , وهما المستويان ( وحدة10هو ) للذرةوالمستوج الأمثل  , ( وحدة25هو)  قمحللالمستوج الأمثل 
 (.12بالشكل )ويمكن تثيل ذلك ضيانيا .القمح والذرةمنتنعة المست لك من  ن يعظماناللذي لمنتتينل

 2Y الذرةكمية  

 
 
 

                      P.P.U.C   منتح  منتنعة ممكاا  اإنتاج  
 D       نتاجمعدل تحويل اإ

                                           TPMR  10*2y 
 مثل للمواردخصص الأالتنق ة          
 Revenue lineعائد   خق ال        

 1Y                                             25 *1y كمية القمح
 يبن التولينة المثلن للمنتتين القمح والذرة :12شكل 
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 :تي ن تتخذ ما يأ يتحتم علي ا  نتاجمثلية في اإتحقق الألكي  ان المنتشاةو 
 نتاج.نتشاة من تحقيق مستوج معن من اإنتاج ال  تكن المكلنة لتولينة عنتاصر اإ دنى   تحقيق -1

 نتاج عنتد تكلنة معينتة.تحقيق تولينة عنتاصر اإنتاج ال  تعظم اإ

نتاج ا في ظل تكلنة  ن المنتشاة تعظم م مذ ،تحت قيد التكالي  ن نستخدم الشرل الثاي وهو تعظيم النتاتجوهنتا لاضد        
ولأجل تعظيم  .كافة  لعنتاصر اإنتاج مساويا   ة باستعمال الموارد المتاحة ضشكل يكون مع ا النتاتج الحدي للدينتار الواحدمعينت
 النتاتج المعظم وكالاتي : لىومنت ا نتوصل م رانجيةكلا علن دالة الكلنة باستعمال  نتاج لاضد من وضع قيد محدداإ

                                                                                                           Q = F(L,K) 
C° =WL+RK                                                                                                               
100= 5L+10K   …….100-5L-10K=0                                                                          

 ن:م مذ
L=X= (، عامل)المثلن من مورد العمل كمية ال= K=Y (ل  دينتار  ) س المالالمثلن من مورد ر  كميةال      ،W= 
 (طن) = اإنتاج الكليQل  دينتار(، الكلنة الكلية )  =Cل  دينتار(، )  س المالر سعر  =Rدينتار(،  ل  ) العملسعر 

 تي :يأ امعادلتن عن طريق لاكرانجيا وكلاضد من رضق المالدالة وللتعظيم 
V = F(LK)+λ(100-5L-10K)       

 :تييأ س المال ينتتج ماوبأخذ المشتقة ا زئية الأولى لكل من عنتصري العمل ور 
          K                                                                                                     V∂ 

  K -5λ =0                              5λ=K         :.   λ= ──  …..(1)                      =── 
L                                                                               5                                      ∂ 
V                                                                                    L                                ∂ 

L -10 λ= 0                            10λ = L       :.  λ= ──    …..(2)                 =     ── 
K                                                                                     10                              ∂ 
V                                                                                                                        ∂ 

K=0   ……(3)                                                                        10- -5L 100 =── 
                                                                                                                   λ∂ 

K               L                                                                                                         
  ────=  ────                                                                  ذن :  م  λ=λن:وبما  

                                                                   10               5        
L                                                                                                                       

K = ──     …….(4)                                                                                                
                                                                                                2 

 نحصل علن: 3في معادلة  4وضتعوي  معادلة 
L                                                                                                           

                                                       0  =L-10 ──5-100   
                                                              2 
                                                                   L=010-100 
                                                         L=10…Units …..(5).: 

 : علن نحصل 4في معادلة  5وضتعوي  معادلة 
              10 

K = ─── = 5   Units                                                                                         
         2 

س المستوج الأمثل من ر , في حن ضلغ وحدة  10قد ضلغ  (L) نتاج العملمن عنتصر اإ ن المستوج الأمثل 
 .  وحدة 5المال 

 تي:يأ اموك ،كن تثيل ذلك ضيانياويم
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 Kس المال ر  

 
  ديةاوالاقتص منتح  الرفاهية الاجتماعية                               

   iso cost   الكلنةخق                                             

 حلال الننيمعدل اإ                                               
 

MPL     w                                N 
                             ──  =  ──  =    MRTS                                          5 =K* 

MPK     r                                
Y    Iso quant                  

                  
 Lالعمل  

10  =L* 

 . ننا  النتتائج المتحققة  بالاعتماد علن : صدرالم
 يبن توازن المنتشاة :13شكل 

 ل   100ق ضظل قيد التكلنة البال ة س المال المتحقثل لكل من العمل ور من المستوج الأتب  ننا   من الشكل
 5 في حن ضلغ ر س المال وحدة 10وضل ت الكمية المثلن من العمل قل التكالي  يمكن وبأ عظم ماكان اإنتاج    مذدينتار, 
 (.3بجدول )منتنعة المست لك فيمكن حسابها  ما  وحدة.

 

 MRS حلال الحديومعدل اإ (X2X,1يبن المشتقا  ا زئية لسلعتن ) :3 جدول

MRS TU∆ TU 2X∆ 1X∆ 2X 1X 

0.750- 3 18 3 4 2 1 
.6660- 4 21 2 3 5 5 
.5000- 7 25 5.1 2 7 8 
.2500- 5 32 1 1 .58 10 
─ 3 37 0 0 .59 11 
─ ─ 40 ─ ─ .59 11 

 .ونتائج الاشتقاق بالاعتماد علن ضياا  العينتة من قبل الباح  المصدر: حسبت
 

 حلال في مقدار اإشبا  المست لك ويبن كذلك لتحقيق م 1X ,2X( الكميا  المستخدمة من 3) يبن جدول

1,X2X ظ ر  قيم  الذي  شبا  المست لك إ حلال الحدينتا علن معدل اإحصلالت ير في ا ومنت ا والمنتنعة الكلية ومقدار
 .يؤكد الميل السالا لمنتح  سوا  المست لك وهذا ينت بق مع منت ق النتظرية الاقتصادية سالبة وهذا ما

 تي :يأ امولحساق الكميا  المثلن ال  تحقق  عظم مشبا  فيتم ك
)2,X1MAX    U =F(X  
        2+6X1S.T    100 =4X 

=02 6X-14X-100 
)26X-14X-+λ (1002X1L.U = X 

 نحصل علن: 2X1X خذ المشتقة ا زئية لكل منوبأ
L.U                                                                                                                                ∂ 

                                                                                                4λ =0….(1) – 2X  =─── 
X1                                                                                                                                  ∂ 

 
        X2                                                              

                                                                                                     ─── =λ  

                                                                         4        
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L.U                                                                                                                               ∂ 
                                                                                         ……..(2)  6λ = 0-1X  = ─── 

                                                                                                                                2X∂ 
 

          X1                                                                  

                                                                                                              ──── =λ    
                                        6          

 

L.U                                                                                                                                ∂ 
                                                                                =…….(3) 2X6- 14X-  100 =─── 

                                                                                                                          λ∂ 
                                                                                                   2X     1X 

                                                                                       ──  =───  : .   λ  =λ    نبما 
                                                                                         4          6    

                                                                                                                       1X4 
                                                                                               …….(4)    = ───  2X 

                                                                                                             6 
 نحصل علن: 3في معادلة  4وضتعوي  معادلة 

                                                                                                       4 
                                                                                         0  =1X ──  6 – 1X4 - 100 

                                                                                       6 
 

                                                                                                         0  =1X8  -   100 
 

                                                                                                  8 =12.5  …..(5)\=100 1X     
 الذي يعظم المنتنعة . 1X مثل من الأالمستوج 

 نحصل علن : 4 معادلة  في  5وضتعوي  معادلة  
                                                                                                                      4 

                                                                                                  (12.5) = 8.33   ─ = ─ 2X 
                                     6 

 الذي يعظم المنتنعة    X2مثل منالمستوج الأ
 .للمست لك وهما المستويان اللذان يعظمان المنتنعة  X1X,   12.5 =2 8.33 = :   ذنم

  2Xالسلعة                                                                                         
 

 Budget  line 2Xخق الميزانية                                      

 
 Indifference Curveمنتح  السوا             

   MRSحلال الحدي للمست لكمعدل اإ

 F           التولينة المثلن  لسلوم المست لك
8.33                                                                                                 

                                  1X 
 1X                                 .512السلعة             

 المتحققة للباح   ننا  المصدر:البياا  
 يبن منتح  رفاهة المست لك :14 شكل

فقد   2X (,  ماالقمح) 1Xوحدة من  512. با  المست لك ال  ضل تشيبن الكميا  المثلن إ  ننا  الشكل 
 Pointها عد  ل تولينة ترضي المست لك, ويمكن فضهي   (14) في الشكل Fوان التولينة  الذرةوحدة من  8.33ضل ت 

Bliss ال  تش م مع النتق ة (d ) مثل الأالتخصص  نق ة دال  تع لينة المثلن للمنتتين القمح والذرةال  تثل التو
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تاحة والواقعة علن حلال النني ضن الموارد اإنتاجية الممعدل اإتثل  Nفان التولينة  (13) في الشكل N والنتق ة, للموارد
 نتاجية الحدية لعنتصر العمل مقسوما علن اإنتاجية الحدية لر س المالوالذي ميل  يمثل اإ ة الاجتماعيةمنتح  الرفاه

 لهما. لسعريةة ايضا النتسبويساوي  
 K وحدا  من الذرة                                                                                                 

 2Q  
                                                         (5.55)    4N  10 

 
                                  (5.001)               3N 20 

 
                                  (3.750)      2N 40   

 
                               (3.333)      1N G 70   

 
N   (2502)                                  110   

         
                  L           1Q           ا  من القمحوحد

                                                       50 40  30    20        10 
 المصدر : ضياا  العينتة والنتتائج المتحققة لدج الباح 

 منتح  ممكاا  اإنتاج )المنتنعة الأعظم( :15شكل 
 

 عظم وكل النتقال الواقعة علي عة الأ  المنتنممكاايمثل منتح   (Q2Q,1ن المنتح  )م (15)يلاحظ من الشكل 
(,N1,N2,N3,N4N تع )الاقتصادي ضن وحدا  القمح والذرة نقال منتنعة مثلن وهذا النتقال منت قية ووفق المنت ق د 

 عد  وضذلك يمكن  ,مثل للمواردللتخصص الأ يضا نق ة مثلن  دتع ،شبا  المست لكإ مثلن وكل نق ة منت ا هي تثل نق ة
نق ة التخصص  دال  يش م بها المنتتج والمست لك وتع ة العظمن()نق ة الرفاه لمنتح  هي نق ة سعادةنق ة علن هذا ا

نتاج والاست لام معا وهذا ما محققة شرل الكنا ة في اإ Economic efficiency مثل )نق ة الكنا ة الاقتصادية(الأ
 تعكسو , خرجة ملى  خرج دون منقاص منتاج السلعة الأما بالتحرم من نق نتاج سلعة  ي لا يمكن زيادة م جا  ض  باريتو

ما ك  Kنتاج دون منقاص م 1Nلى م  Gبالتحرم من Lنتاج لأن  يمكن زيادة ممثلن  ال  لا تعد Gالنتق ة الواقعة داخل  
 لىم Gبالتحرم من  K,Lنتاج كل من  و يمكن زيادة م Lنتاج م نقاصدون م 3N لىم Gبالتحرم من  Kنتاج يمكن زيادة م

2N. 
 احد منتنعة زيادة يمكن لا ان  طالما مثلن توزيع نقال هي المنتح  هذا علن الواقعة جميع ا النتقال نم يلاحظو 
ملى  4Nنجد من التحرم من   ننا  وفي الشكل  .خرجلأ نق ة من بالتحرم خرالآ المست لك منتنعة نقاصم دون المست لكن

3N  2ملىN  1ملىN ملى N  ( ويمكن حساق الذرة) منتتج ( ي تا علي  التضحية بإنتاجالقمح) نتتجميعني من زيادة منتاج
 :تي  اإنتاج كما يأميل منتح  ممكاا

 10                   المقاضل             
 (4N3N) المنتح  لمي  1 = ---------= ————= الميل

 10                 المجاور            
30                                           20                                                                     40 

  4 = --=  (1NN) نتح الم ميلو  ,3 = -- ( =2N1N) نتح الم ميلو  , 2=  --= (3N2N) نتح الم ميلو 

10                                10                                                                                10 
 4,3,2,1 ي الميل = 
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من ميل منتح  ممكاا  اإنتاج يتزايد وهو ما يعكس تزايد تكلنة النرصة البديلة, وتنسير ذلك هو من  مذا 
للموارد علن منتح  ممكاا  اإنتاج واف ضنتا من تلك النتق ة تثل الاستخدام الكامل والأمثل  4Nضدئنتا من النتق ة 

فان عملية تحويل الموارد الزراعية من  2Y ذرةعلن حساق نقص ال 1Y قمحالمجتمع  ن يزيد من منتاج ال الزراعية, و راد
سيتولد عنت ا في كل مرة تزايد في تكلنة النرصة البديلة, وبمع  ان  في كل مرة يريد في ا المجتمع  1Yملى منتاج  2Y منتاج

فمثلا عنتد التحرم من النتق ة  2Yوحدا  فان  يضحي ضقدر متزايد من منتاج السلعة  10ار بمقد 1Yزيادة منتاج السلعة 
1N ملى N 2وحدة من السلعة   40نجد من الدونم الزراعي الذي ينتتجY  1عنتدما يتم تحويل ا إنتاج السلعةY  فإن  لاينتتج

, 2Yو  معن من السلع وهي السلعة وذلك لأن  كان من قبل م يأ فقق إنتاج ن 1Yوحدة فقق من السلعة  10ملا 
وحدا  فقق لأنها سلعة جديدة قد لا تكون ال ضة  10فإن  لا ينتتج ملا  1Yوعنتدما يتم تحويل  إنتاج سلعة جديدة وهي 

عنتدما يتم التحرم من  ستمرارس  تزايد تكلنة النرصة البديلة باالزراعية م يأ ملا إنتاج ذلك القدر فقق, وهذا ما يعك
 تجاا نق ة الأصل. لى  سنل ومن اليسار ملى اليمن, ومن ثم نجد من منتحن ممكانيا  اإنتاج لاضد  ن يكون مقعرا  علن م
 تي: يأ اممع كل ما ت رقنتا ل  تنصيليا وكلى الشكل التاي الذي يجلاضد من التوصل موهنتا 

 نتاج والاست لامالكنا ة في اإ
هما منتحنتيا  سوا   S1,S2,S3,S4S,ن كلا من ( حي  م61من خلال الشكل البياي )ثبا  ذلك يمكن م

نتاج   اإهو منتح  ممكاا Q2Q,1ما ,  MRS تمع الذي يساوي ميل ما معدل اإحلال الحدي في الاست لامالمج
 .MRPT نتاجللإ الذي يشير ميل  لمعدل التحويل الحدي

                                                                            4S         وحدا  من الذرة ,BK 

 2Q  
(5.55)                                                             4N    0  10 

 3S 
                                 (5.001)            3N      0 20 

 2S نق ة تعظيم الرفاهية الاجتماعية

)                                     (3.7502N       0 40   
G                                                                          

                              (3.333)   1N     0  70   
                                   1S 

N (2.502)                                    0 110   
         S 

                  A  L     1Q           وحدا  من القمح

                                                       50 40  30    20        10 
 لي ا.من النتتائج ال  توصل محسبت من قبل الباح   المصدر :

 الاكبر المنتنعة منتح  خلال من والاست لام جاإنتا  كنا ة يبن :16 شكل
ال  تثل كل نق ة منت ا هي  N1,N2,N3,N4N,( مجموعة من النتقال المثلن الواقعة علي  وهي 61) يبن شكل

الذي تتحقق علي  شرول كنا ة ك ل التولينا  للمنتتج والمست لنها  فضلألسعادة( للميتمع نق ة تعظيم ا) نق ة مثلن
وان علن التواي  5.55و 5.001، 3.750، 3.333، 2.502 تييأ اموكانت النتتائج ك ,في  ن واحدلام نتاج والاست اإ
تثل نقق تعظيم  N 1,N2,N3,N4N,الاجتماعية وان النتقال ةهي منتحنتيا  دالة الرفاه S1,S2,S3,S4S,نتحنتيا  الم

 .ة الاجتماعيةالرفاه( مع منتحنتيا  Q2Q,1كبر )ممكاا  المنتنعة الأ الرفاهة وهي نقق تاس منتح 
علن  Bوالمست لك  10و 20، 30، 40، 50 علن المستويا  Aوعنتد هذا النتقال يحصل المست لك 

نتاج المثلن هي نقال اإ N1,N2,N3,N4N, ننس ا وبالمقاضل فان النتقال 10و  20، 40، 70، 110 المستويا 
1,OB2OB ة ( وال  تقاضل ما هي النتق7شكل )في الF  ( 14بالشكل) وN ( 13بالشكل) يمكن تحديد ل  منت ما وا
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نتاج كل ضياي مبسق يوضح في  كنا ة اإلى شوصل مويمكن الت ة المجتمع ككل.مثل للموارد الذي يعظم رفاهالتخصص الأ
 تي:يأ اموكمعا" والاست لام
 

 خق الكلنة وخق العائد وخق الدخل
                                                                                                    2,K,X2Y 

 ة الاقتصادية والاجتماعيةفاهالر  دالة
MRS = RTS = MRPT                                      

 K*,X2Y,*2* 13,22 ة الاقتصادية والاجتماعيةنق ة تعظيم الرفاه

     3S  M    لام(نتاج والاست)كنا ة اإ للمنتتج والمست لك
 2S عظمالمنتنعة الأمنتح  

 1S 
                               1,L,X1Y                             

                                                        *1*,L*, X1Y 
 لي ا.النتتائج ال  توصل م قبل الباح  بالاعتماد علن حسبت من صدر:الم

 ( يبن نق ة كنا ة اإنتاج والاست لام معا ضتحقيق نق ة السعادة.16) شكل
 

 = MRS =MRTSوعنتدها يكون  13,22)نق ة السعادة( وال  ضل ت هي  Mالنتق ة   ننا  الشكل يبن 

MRPT معا )كنا ة اإنتاج والاست لام( ة الاقتصادية والاجتماعية للمنتتج والمست لكوال  تثل نق ة تعظيم الرفاه ,
وال  ضل ت  (L,X1Y,1والكميا  المثلن من ) ,ة الاقتصادية والاجتماعيةنموذج باريتو لتحقيق الرفاه يحقق وهذا ما 

 .علن التواي 10,5,8.33ال  ضل ت  K,X2Y,2الكميا  المثلن من  يضا علن التواي, و  25,10,12.5
 

 ( لمحصول الذرةMRTS) حلال التكنتولوجياإ ومعدل والذرةمنتتين القمح لالمشتقا  الاقتصادية ليبن  :4جدول 
 ذرة( ال(Xالسلعة 

 MRTS KMP LMP TP∆ TP XK∆ XL∆ XK XL 

4N .555- 3.002 .6616 150 800 50.00 9 100 1 
3N 5.00- 5.40 27.0001 135 950 25.00 5 150 10 
2N 75-3. .8014 18.00 72 1085 15.0003 4 175 15 
1N 33.3- 3.4011 11.33 34 1157 10.0010 3 190 19 

N .502 .70072 .7546 513. 1191 5.002 2 200 22 
 لي ا.والنتتائج ال  توصل م بالاعتماد علن ضياا  العينتةمن قبل الباح   المصدر: حسبت

 

 س المالالمستخدمة من عنتصري العمل ور  المشتقا  الاقتصادية ال  تبن الكميا  المثلن  ننا  ا دول  يبن
سنل وباتجاا الكميا  المتحققة كلما اتج نتا للأضدج تنتاقصا في و MRPT  حلال التكنتولوجين قيمة معدل اإالذي ض
ن طريق التضحية لا علا يكون م علن المزيد من سلعة ما,ن الحصول , بمع  ممما يدلل ذلك سالبية ميل المنتح  اليمن,

 خرج.بجز  من السعة الأ
س المال والذي يبن في  ن عنتصري العمل ور م تصادية ال  تبن الكميا  المثلنالمشتقا  الاق (5)يبن ا دول 

 سنل واليمن وهذاكلما اتج نتا ملى الأ  MRTSال  تبن تنتاقص قيم  N1,N2,N3,N4N,في النتقال  SRTMقيمة 
 ينت بق ومنت ق النتظرية الاقتصادية . 
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 القمح لمحصول( MRTSق معدل اإحلال التكنتولوجي )يبن المشتقا  الاقتصادية للمنتتج القمح وحسا :5جدول 
 ( القمح(Yالسلعة 

 MRTS KMP LMP TP∆ TP KL∆ YL∆ KL YL 

4N 5.55- 4.50 50 150 800 33.01 6.001 30 3 

3N 5.00- 6.00 15 135 950 22.5 4.501 63 9 
2N 3.75- 4.80 4.23 72 1085 15.01 4.002 85.5 17 
1N 3.33- 3.40 1.61 34 1157 9.99 3.0003 100.5 21 

N 2.50- 2.70 562. 13.5 1191 5.00 2.0101 110.49 24 
 المصدر : حسبت من قبل الباح  بالاعتماد علن ضياا  العينتة والنتتائج ال  تم التوصل ملي ا.

 

 (2Y) ( والذرة1Y) يبن المشتقا  الاقتصادية لكل من المنتتين القمح :6جدول 
MRPT<0 Y1MC Y2MC 2Y∆ 1Y∆ 2Y 1Y  لمثلناالنتقال 

4- 40- 10 40- 10 110 10 4N 

3- 30- 10 30- 10 70 20 3N 

2- 20- 10 20- 10 40 30 N2 

1- 10- 10 10- 10 20 40 1N 

1 0 10 0 10 10 50 N 
 بالاعتماد علن ضياا  العينتة .من قبل الباح  حسبت  :المصدر

 

نة النرص البديلة تكل تزايدعلن وهذا يدلل سنل لليمن والأنتا كلما اتج   TPMRتزايد قيمة  (6يبن جدول )  
  لموارد الزراعية علن منتح  ممكااال  تثل الاستخدام الكامل والأمثل ل 4Nا من النتق ة  ذا ضدوتنسير ذلك هو م

نتاج ن منتاج الذرة ملى مفأن تحويل الموارد الزراعية م علن حساق نقص كمية الذرة اإنتاج و راد المجتمع زيادة كمية القمح
  اإنتاج مقعر باتجاا ا يدلل  يضا علن  ن منتح   ممكااوهذتكلنة النرص البديلة في  تزايدلى سيؤدي في كل مرة م القمح

 Nعنتد النتق ة  1في حن ضل ت  -4الواقعة علن المنتح   4Nضل ت قيمة  مذ ،Nنق ة الأصل وح  نصل ملى النتق ة 
وهو عبارة عن الخق الواصل ضن النتقال ال  تثل اقصن مايمكن ان  قتصادي الذي جا  ض  باريتووهذا يحقق المنت ق الا

 .كافة  ينتتي  المجتمع باستخدام الموارد المتاحة ل 
 

 .N ,1N ,2N ,3N ,4N للنتقال MRS  ,SRTM  T,PRM, يبن قيم :7 جدول
معدل التحويل الحدي

 MRPT 

دال التكنتولوجيمعدل الاستب MRS معدل اإحلال الحدي
 MRTS 

 النتقال المثلن

180. 0- 750. 0- 5.55- 4N 

200. 0- 666. 0- 5.00- 3N 
266. 0- 500. 0- 3.75- 2N 

300. 0- 250. 0- 3.33- 1N 

400. 0- ─ 2.50- N 

 (.5,4,3) وا داول  ضياا  العينتة حسبت من قبل الباح  بالاعتماد علن  المصدر:
 

ة  النتاتج المتساوي ومنتح  الرفاهنتاج الممكن ومنتح اإ لمثلن الواقعة علن منتحنتيا النتقال ا( 7)يبن جدول 
 .منت بقة مع المنت ق الاقتصادي  ننا  جميع القيم الواردة با دول  , حي  تظ ر   الاجتماعية

, االمنتتج والمست لك مع ةال  يتحقق عنتدها رفاه 13,22 (, فكانتمثل )نق ة السعادة ما نق ة التخصص الأ
ما ن مح نها عنتدلأ Optimal)) مثليةة تقع علن هذا المنتحنتيا  تحقق الأباريتو, لان كل نق   ينت بق مع ما جا  ضوهذا 

, وما يؤكد 2X المنتتجمن  وحدة  -0.666 نتازل عنفلا ضد من الت 1X منتتجمن  الحصول علن وحدة واحدة )نحن( في
تنتحدر من الأعلن وملى جميع ا ان المنتحنتيا  و  ,MRPT, MRTS, MRSهذا الكلام هو الميل السالا  ميع قيم 

علن المزيد من  ي الحصولة النتسبية للموارد الاقتصادية,  لى اليمن, وهذا الخاصية تعكس النتدر الأسنل ومن اليسار م
  امنتح  ممكافي منتح  المنتنعة الأكبر)  ثبت من سلعة  خرج وكما بمقدار عن طريق التضحية لاسلعة ما لا يكون م
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فيعني زيادة الاستخدام لوحدة واحدة من العمل لاضد من التضحية حلال الحدي النني معدل اإ MRTSما   ,نتاج(اإ
,  ما مذا  ردا زيادة كمية اإنتاج من المنتتج )القمح( بمقدار وحدة واحدة فلاضد من التضحية وحدة من ر س المال 0.5م ض

 . من المنتتج )الذرة( 0.4 بمقدار
فضممل نق ممة   الباحمم  ضتحقممق لى توصمملم نتمماج والاسممت لامفي اإ مثليممة باريتممو تحقممق  يممل السمماضقمممن التحليلاحممظ 

نتماج منتمتج والمسمت لك  ي تحقمق كنما ة اإلل 13,22 ضل مت الم  M النتق مة ة الاقتصادية والاجتماعيمة كانمتلتعظيم الرفاه
الواقعمة علمن المنتحيما  وجب ما كمل النتقمال اظ ر بمو   MRPT=MRS = MRTS ها دوالاست لام معا ال  تساوج عنت

تحقيمق منتنعمة  مكمانوكمذلك توصملنتا ملى م منتنعمة المسمت لك الأكمبر تقمع علمن منتحم و  .المتحققة تنت بق مع المنت ق الاقتصادي
الم  للت ما الدراسمة  لمموردين وللمسمت لكن التولينا  المثلمن ممن السملعتن ل المنتتج والمست لك في  ن واحد وكذلك حققنتا

ان المنتحم  و  ,وضتحقق هذا النتق مة معنتماا حققنتما الرفاهمة الاقتصمادية والاجتماعيمة لأضنتما  المجتممع ككمل محققمن نق مة السمعادة
مكنتمة  و يرمير المدرة عكست التولينا  يرمير والنت ,المشكلة الاقتصادية وهي النتدرة والاختيار وتكلنة النرص البديلة الجقد ع

مممن  المم  مثلمت تكلنممة النممرص البديلممة N1,N2,N3,N4N,قيقم  في النتقممال المثلممن المتحققممة ممما الاختيممار فقممد تم تح  ,المتاحمة
 , وان(2) صمملكلممما اتج نتمما للأسممنل تعكممس تقعممرا باتجمماا نق ممة الأ  MRPT خمملال الميممل السممالا للمنتحمم , وزيادة قيمممة

 كثمر كنما ةنهما النتقمال الألأح والمذرة من القمة المست لكن حسنتت رفاه نتاجالواقعة علن منتح  ممكاا  اإجميع ا النتقال 
وضمن التولينما      من نقمال علمن منتحم  سملوم المسمت لك )المممر التوسمعي(الي ا جال  تم التوصل مجميع ا وان النتقال , 

نتممماج ضمممن السممملع وتوزيمممع النتممماتج ضمممن ازن العمممام لمشممماكل خصممميص عنتاصمممر اإنتممماج وضمممذلك تحقمممق التمممو لعنتاصمممر اإ الكنمممو ة
 .نتاج  مساوية لميل منتح  احتمالا  اإيكون عنتدها ميل منتحنتيا  السوا N1,N2,N3,N4N,, وكل النتقال المست لكن

الكميمما  المثلممن  يخممصفيممما  لأخممذ بالنتتممائج المم  توصممل ملي مما البحمم  وخصوصمما  الممدوائر الزراعيممة والاقتصممادية ل
   .ول المست لكن المحددةل دخفي ظ لقمح والذرةلموردي العمل ور س المال والكميا  المثلن المستخدمة للاست لام من ا
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AN ECONOMETRICAL ANALYSIS AND THE USE OF 

PARETO MODEL TO MAXIMIZE THE ECONOMIC  

WELL-BEING THROUGH A STANDARD 

SPECIALIZATION OPTIMIZATION OF RESOURCES 

 AND DETERMINE THE OPTIMUM STRUCTURAL  

FROM THE PRODUCTION OF TWO OUTPUTS  

(WHEAT AND CORN) IN SALAHADIAN PROVINCE 
 

H. T. Z.  Al-Summary 
 

ABSTRACT 
In this study, the use of pareto model to achieve economic well-being 

economics that get by individual as a result of consumptions commodities and 

services and the exercise of some economics activity, it was in this research 

determine the optimum structure of the production of two outputs are wheat, 

corn X1, X2, and the structure of the allocation of resources for the two 

components of labor and capital L, K, and the structure distribution of the 

output of consumers  A, B through producers Y1, Y2, was to obtain the optimal 

specialization points N, N1, N2, N3, N4, and value were as follows 2.5, 3.33, 3.75, 

5.00, 5.55), respectively, points of contact between the resulting curves are equal 

(curves social and economic well-being) (S, S1, S2, S3, S4),  and production 

possibility curve Q1, Q2, and the results demonstrated that the optimal 

combinations of the elements of production, labor and capital L, K, of the  

marginal rate of technical substitution (MRS) was (5, 10), units respectively, ,and 

the quantities to satisfy the consumer the  best producers of wheat and corn (X1, 

X2), Marginal rate of substitution (MRS) was 8.33, 12.5, unites respectively,, 

while  the optimal combinations of the producers of wheat and corn Y1, Y2, to 

the marginal rate of product transformation (MRT) was 10, 25, respectively, too, 

was also  reached to point of Bliss and the amount of 13, 22, between the curves 

of curve of social well-being and the biggest benefit curve (curve of production is 

possible) thus achieving the requirement of efficiency in production and 

consumption together ,         

                     ∆w            ∆w                                                                                            

When: p = {───}p ={ ───}c     when p = production,   c = consumption                   
                       ∆c              ∆c 
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